Andlise Matematica II

LISTA 1!

(1) Ler capitulos I1.2.1 e I1.2.2 de Campos Ferreira, Introdu¢ao a Andlise

Matemdtica.

(2) Calcule a soma das seguintes séries:

a) Z 27"

n>1

b) Z 3—(5n+1)

n>1
(3) (Séries de Mengoli) Prove que se lim a,, existe e é finito, entao a série
Z(an - anJrk)
n>1

é convergente e a sua soma € a; +as + ...+ ap — k X lima,,.

(4) Calcule a soma das seguintes séries:

(a) ZW,keN

n>1
NES N
b) 7; vn?+n

1
© 2 n(n+3)(n + 6)

n>1

(5) Sendo a, uma sucessao real tal que a, — 400, indique a natureza

a
Z 1 —I—nan‘

(6) Utilizando o critério de comparagao ou um dos seus coroldrios, estude

da série

a natureza das seguintes séries:

@ z”

n>1

;\/ n2+1
n+1
n?+1

Z nyn+1

33/2
n>1 (n+1)3vVn?+n

(e) Z(n —vn?2—1)

n>1

1As questdes mais dificeis encontram-se marcadas com *.
1



0>
n>1

() 3 e

n>1

(7) Utilize o critério do integral (ver Teorema 4 — V.3.1) para decidir
sobre a convergéncia da série:
> o)
= nlog(n)
(8) Sejam Z ap, € Z by, séries convergentes de termos positivos. Indi-

que, justificando, a natureza das seguintes séries:

n

1407

(9) Estude, quanto & natureza, a série de termo geral nos seguin-
tes casos:

(a) 0<a<b

(b)0<b<a<l1

(¢c) 1<b<a.

(10) Sejam ay, e b, duas sucessoes de termos positivos tais que as séries
Y an e > (b, — byy1) sao convergentes. Mostre que > (apb,) é

também uma série convergente.

(11) (a) *Mostre que a sucessao

1 n

é crescente. Sugestdo: Use o binémio de Newton (a + b)" =
n

—_ !
> Cra*t"~* com Cf = =)l
k=0
(b) Para cada valor de ¢ > 0, estude a convergéncia da série
c"n!
Z nn :

Sugestao: Use a alinea anterior para estudar o caso ¢ = e pelo

critério da razao.



