Matematica I - 2009/2010

Ficha de exercicios

Semana 6: Matriz Inversa, Séries numeéricas

1) Exercicios do Livro, Sydsaeter, Knut e Hammond, Peter, Essential
Mathematics for Economic Analysis, Prentice Hall, third edition, 2008:

Seccao 16.6: Exercicios 2, 3, 4, 6 a &;

Seccao 16.7: FExercicios 2, 5.
Seccao 10.4: Exercicios 2,3,4.

2) Exercicios adicionais:

11 -3 -1 1 0
Exercicio 1. Prove que a inversade |2 1 —3 ] é % —1 %
2 2 1 -2 0 1

Exercicio 2. Usando as operacoes elementares, determine as matrizes in-
versas de

2 3 4 1 0 2 12 3 13 3
a)|l4 3 1] 2 -1 o] of245] @13 4
1 2 4 0 2 -1 35 6 14 3

Exercicio 3. Seja A uma matriz simétrica e invertivel de ordem n tal que
X'A =B+ A. Entao:

a) X =B'A'+1 b) X =A'B' +1 C)X:(B_M)’

d) As respostas anteriores estao incorrectas



Exercicio 4. Sejam A, B e C matrizes quadradas de ordem n. Sabendo
que: |[A+ B|=3,|C|=2¢ (AX + BX) = C, obtenha X (como funcio de
A, B e C) e calcule o seu determinante.

Exercicio 5. Considere a matriz

1 0 1
x 1 0 0
A= 00 =z 1
00 1 =z

a) Mostre que o determinante de A é igual a — (1 — 22)*.

b) Indique os valores de = para os quais a matriz A nao tem inversa.

Exercicio 6. Averigue se as seguintes séries sao convergentes. Em caso
afirmativo, determine a sua soma.

D> )" Y3 oY@ Y@ o) s

n>0 n>1 n>0 n>3 n>2

Exercicio 7. Indique para que valores de = as séries convergem e calcule as
suas somas.

n x—1\" 2n
a) ¥ (3z—4) b)Z(erl) C)Zm

n>0 n>0 n>0

() r—3\" () . 00 ]n 00 22
d) Z 2 e) Z (1—|=|) f) Z m g) Z o1

n=0 n=0 n=1 n=1

Exercicio 8. Utilize a teoria das séries geométricas para escrever as seguintes
dizimas sob a forma de fracgoes irredutiveis.

a)0,999...  b)1,666..  c)0,1212...

an2+n

o
Exercicio 9. Considere a série E 1
/”L —

, com a € R. Indique a resposta

n=2
correcta:
a) se a # 0 entdo a série é divergente b) se a # 0 entdo a série é convergente

c) a série é convergente, Va € R d) a série é convergente para a = 1



Exercicio 10. A soma da série Z (1 —2?)" é igual a:

a)%—lsexe(—\/ﬁ,\/ﬁ) b)%—lsexe(—\/ﬁ,\/ﬁ)\{O}

c) % se z € (—v2,v2) \ {0} d) % se z € (—v2,V2)

Exercicio 11. Considere a série 42? + 162* + 642° + ..., com soma S, se
convergente. Qual das seguintes afirmagcoes esta correcta?

a) S=(1—-42?)° —1selz| <l D) S=(1—-42®)" —1selz|<?

) S=(1—42%) " selz| < d) S =(1—-42%) " se |z]| <1



