Analise Matematica II1

LISTA 9

(1) Indique se, para uma funcdo mensurdvel f, o conjunto de nivel

f~({a}) é mensurdvel para qualquer a € R.

(2) Considere a o-algebra M(R) dos conjuntos mensuraveis a Lebesgue
em R. Determine se qualquer funcdo monétona f: A — R com
A € M(R), é mensuravel.

(3) Seja X:[0,1] — R dada por

1, z€][0,1]\Q

0, c.c.

X(z) =

Esboce o gréafico da funcao F': R — R dada por
Fz)=m{ye[0,1]: X(y) <z}).

(4) * Considere o espago de medida de probabilidade (€2, F,x) e uma
fungdo X : 2 — R limitada e mensuravel. Seja F': R — R dada por

F(z) = p({w € 2 X(w) < }),

Determine:
(a) a monotonia de F.
(b) se F' é uma fun¢ao mensuravel.
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(f) lim,_,,- F(x).
(g) se u(X1({a})) = 0 implica que F é continua em a.
(5) Seja (€2, F, ) um espago de medida onde p é a medida de contagem.
Seja A = {aj,a2,a3} C Qe f >0 uma fungdo mensuravel.

(a) Decida se X4 f é uma fungao simples.
(b) Calcule [, fdp.

(6) Considere um espago de medida (€2, F, ) e uma fun¢ao mensurédvel
f > 0. Mostre que para A > 0,
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